Bevezetd analizis 2. el6adas

Osztatlan matematikatanar szak keresztfélév, 2016. Gsz
1. el6adas (szeptember 13.)

Az 6ra elején megszavaztuk, hogy 10:15-kor kezdiink, el6adas kézben 5 perc sziinetet tartunk 11:00-
kor, igy 11:50-ig tart az 6ra. Ezutan réviden elmondtam a targgyal kapcsolatos legfontosabb informé-
ciokat; minden részletesen elolvashatd az abesenyei.web.elte.hu oldalon.

Ezutan belevagtunk a logikai miiveletek témakorébe. Kicsit beszéltem arr6l, hogy mi a logika (a
helyes kovetkeztetések tudomanya), illetve mondtam, hogy a matematika allitasokkal foglalkozik (alap-
igazsagokbol a logika segitségével levezetjiik azokat). Majd ratértiink a logikai miiveletekre és pontosan
definidltuk az igazsagértékiiket (mikor igaz, és mikor hamis): “A,ANB,AV B,A — B,A < B.

Kovetkezett ezutan a nyitott mondat ,fogalma” és bevezettiik az univerzéalis és egzisztencialis kvan-
torokat, és megbeszéltiik az igazsagértékiiket.

Megfogalmaztuk a kvantorokat és logikai jeleket tartalmazo allitasok tagadasait, példaul: Vx A(x),
Az A(z), ~(VzA(x)) = Jo—-A(z), ~(VzA(x)) = Jz—A(z), valamint =(AA B) = -AV —-B).

Ratértiink ezt kovetSen a bizonyitdsi modszerekre, elGszor az indirekt bizonyitas menetét néztiik
meg. Példaképpen a /2 irracionalitasanak klasszikus bizonyitasat emlitettem és kértem, hogy mindenki
nézze at.

Majd jott a teljes indukcio legegyszeriibb formaja: ha A; igaz, és Vn(A, — A,4+1), akkor
Vn > 1 esetén A, igaz. Rogton ezutan beszéltem arrél, hogy ennek kiilonbo6z6 altalanosabb valtozatait
is hasznalhatjuk, példaul ha A; igaz és Vn(A; A Ag A--- N A, = Anyt1), akkor ¥n > 1 esetén A,
igaz.

A teljes indukcié alkalmazasaként belattuk a Bernoulli-egyenlStlenséget a szokéasos bizonyitassal.
Az egyenlGség esetét felirtam megjegyzésként, de nem igazoltam.

Ezutan ratértiink a nevezetes kozepekre, értelmeztem n darab pozitiv szam szamtani (A), mértani
(G) és harmonikus (H) kozepét. Két tulajdonsagot fogalmaztam meg, az egyik, hogy ha a szamok
egyenlGek, akkor a kozepik dnmaguk; a masik pedig az, hogy a kozép a legnagyobb és a legkisebb
szam kozott helyezkedik el és egyenlGség csakis akkor van, ha a szdmok mind egyenlek. Ezt belattuk
a szamtani kozépre. Majd az ora végén kimondtam a kozottiik fennallo egyenl6tlenséget (A > G > H),
valamint az egyenlGség sziikséges és elégséges feltételét (az n darab szam egyenlds).
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