Bevezet6 analizis 2014. tavasz, pétzh

Minden megoldast indokolni kell ! A dolgozat értéke osztalyzatban 1-gyel kevesebb a hibatlanul megoldott feladatok
szamdndl. A gyakorlaton vagy el6addson bizonyitott allitdsok felhaszndlhaték bizonyitds nélkiil az 4llitdst pontosan
idézve (példaul ,,El6adason bizonyitottuk, hogy...”), kivéve ha a feladat éppen a szerepelt allitas bizonyitasa.

A feladatok nem nehézségi sorrendben vannak.

Semmilyen segédeszk6z nem haszndlhat6, szamolégép sem! Mobiltelefon nem lehet az asztalon, mobiltelefont
hasznalni tilos!
1. Legyen H nemiires, val6s szimhalmaz. Irjuk fel kvantorok segitségével a kovetkezd 4llitasokat

(a) A H halmaznak nincs legnagyobb eleme.
(b) A H halmaz korlatos.

2. Van-e olyan n € NT, amelyre minden n > N esetén teljesiil, hogy

@) n”+2n° — 100 > n3?
(b) n" +2n° — 100 < n3?

3. Legyena, = - . Igaz-e, hogy az (a,,) sorozatnak van 100-ndl nagyobb tagja?
4. lim (\/n2 +n—vVn?+ 1> =7
n—oo

1 1
5. lim —-y\/n+— =7
n—oo M 27’L

6. Van-e olyan (a,,) és (b,) sorozat, amelyre teljesiil, hogy a,, — 00, b, — 0, és

(a) Z—" oszcilldlva divergens ?
ap,

(b) 2 — 17

n

1 1
7. Legyen (Vn € N*) qa, = 1, tovdbbd by = 2 és b, = i (bn + b_) Igazoljuk, hogy [a,, by]

egymadsba skatulydzott intervallumsorozat ! Hatarozzuk meg a ﬂ la,, b,] metszetet!

n=1



